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Leia com a atencdo as instrucdes abaixo:

1) A prova compde-se de quatro questdes com iguais pesos.

2) Duragdo Maxima da Prova: 4 horas IMPRORROGAVEIS.

3) E proibida a consulta de qualquer material durante o exame.

4) Responda as questdes nas folhas préprias entregues pela secretaria.

5) N&o escreva em hipdtese alguma seu nome na prova, apenas o seu numero.
6) Ao entregar o exame ndo esqueca de assinar a folha de presenca.
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Mauricio Benegas (Presidente)
Jodo Mario Santos de Franga
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Boa Sorte



Questdo 1) Responda os itens abaixo:

1.1)  Mostre que a maximizacdo de lucros implica em minimizacéo de custos;

1.2)  Suponha um consumidor que observe uma variagao no preco do bem 1 e
considere as seguintes func¢des de utilidade abaixo:

o U(x, %) =min{X;,x,}
o U(X, %) =X, +V(X)

Pede-se:
) Qual o significado econémico das preferéncias que sao representadas pelas
funcdes de utilidade acima.
i) Mostre matematicamente para qual dessas funcdes o efeito renda serd nulo e

para qual dessas fungdes o efeito substituicdo seré nulo.



2. Os itens a seguir dizem respeito a teoria da escolha sob incerteza.

(a) Mostre que se um individuo possui fungao utilidade Bernoulli com a

forma quadratica
u(z) = Bz + yx

entdo sua utilidade esperada de uma distribui¢ao (loteria) qualquer
é determinada pela média e varidncia dessa distribuigao, e de fato
apenas por esses dois momentos. [Nota: O escalar § deve ser negativo
a fim de que a fungdo seja concava, adicionalmente vemos que a
fungéo é decrescente para valores x > —v/23, de modo que, u(-) é
1til somente quando as distribuicoes nao tomam valores maiores do

que —7/2f]

(b) Suponha que a funcao utilidade U(-) sobre loterias seja dada por

U(F) = (média de F) — r(variancia de F)

onde r > 0. Argumente que, a0 menos que o conjunto de distribuigdes
possiveis seja muito restrito, U(-) ndo pode ser compativel com qual-
quer fungao utilidade Bernoulli. De um exemplo de duas loterias L e
L’ sobre dois monstantes de dinheiro, ' e " com z” > 7/, tal que L
atribui uma probabilidade maior sobre z” ¢ mesmo assim, de acordo

com U(:), ¢ L' ¢é preferida a L.



3 - Mostre que em uma economia especificada por ({(X, Zi)}i=1',{Yj}j=1J,w) o]
Equilibrio Walrasiano (x*,y*,p) possui a propriedade de Core.



4 - Suponha uma economia com dois estados da natureza, S = 2, em que
um dos ativos seja tal que, o seu vetor de payoffs seja incondicional & realizagao
do estado da natureza, ou seja, r; = (1,1) e que haja um segundo ativo cujo
vetor de payoffs seja dado por ro = (3 + a;1 —a) com a > 0. Os respectivos
precos dos ativos sao q; e qo.

i) Para que valores de a, pode se afirmar que haja mercados completos nessa
economia?

ii) Considere agora uma op¢ao de compra do segundo ativo cujo prego de
exercicio seja ce(1,3), cujo vetor de payoffs seja ra(c) e o respectivo prego
g2(c).Obtenha by e by, ambos reais, tais que, ra(c) = biry + bars e em seguida,
calcule go(c).

iii) Havendo mercados completos, obtenha o vetor de multiplicadores p =
(141, 119), OU seja, o vetor de pregos dos ativos de Arrow.

iv) Obtenha novamente o pre¢o da opcéo de compra usando os pregos dos
ativos de Arrow.
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